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  التربيت والتعلين العاليوزارة

 العاهت للتربيت الوديريت

  الاهتحاناثدائرة

 ثانىيت العاهتالشهادة الاهتحاناث

 فرع علىم الحياة

  العاديت2015دورة العام 

 2015 حسيـراى 13السبج

هسابقت في هادة الرياضياث  اربع: عدد الوسائل 

 الودة ساعتاى

 :الاسن

 :الرقن

 .                                يسوح باستعوال آلت حاسبت غيز قابلت للبزهجت او اختزاى الوعلوهاث او رسن البياناث:-ارشاداث عاهت 

 .  في الوسابقتةستطيع الوزشح الإجابت بالتزتيب الذي يناسبه دوى الالتزام بتزتيب الوسائل الواردي-  

 

I-(4 points) 

L’espace est rapporté à un repère orthonormé direct (O ; i , j , k )
 

. On considère le plan  P  

d’équation x 2y 2z 6 0      et les deux droites  d  et  d  définies par : 

 

x m 1

(d) : y 2m 1

z 2m 2

 


 
  

et

x 2t

(d ) : y 5t 3

z 4t




  
 

(m et t sont des paramètres réels). 

 

1) Trouver les coordonnées du point A intersection de la droite  d  et du plan  P . 

2) Vérifier que le point A  appartient à  la droite  d  et que la droite  d  est contenue dans le 

plan  P . 

3) a- Ecrire une équation du plan  Q  formé par les deux droites  d et  d . 

b-Montrer que les deux plans  P  et  Q  sont perpendiculaires. 

4) Soit B(1;1;2)  un point de  d .  

Calculer la distance du point B  à la droite  d . 

 

II- (4 points) 

 

Le plan complexe est rapporté à un repère orthonormé direct  O;  u, v
 

. 

On considère lespoints  A i , B( 2) et M(z)  où z  est un nombre complexe différent de 2.  

Soit M le point d’affixe z tel que :  
1 iz

z .
z 2


 


 

 

1) a-  Trouver la forme algébrique du nombre complexe (z i) (z 2)   . 

b-  Donner une interprétation géométrique de z i et z 2 ,   puis déduire que  

AM BM 5  . 

      c-  Démontrer que, lorsque M se déplace sur le cercle de centre B et de rayon 1, M se 

déplace sur un cercle dont on déterminera le centre et le rayon. 

 

2) On suppose que z 2 iy     où y  est un réel non nul. 

a-  Trouver, en fonction de y , la forme algébrique de z . 

b-  Déterminer le point M  pour lequel z  est réel. 
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E

 

 

III- (4 points) 

 

On dispose de deux urnes A et B . 

 L’urne A contient deux boules numérotées 1 et 2.  

 L’urne B contient quatre boules numérotées 1, 2, 3 et 4. 

 

1) On choisit au hasard une des deux urnes puis de l’urne choisie, on tire au hasard une boule. 

On considère les événements suivants : 

 A  : «  L’urne choisie est A  ». 

 N  : « La boule tirée porte le numéro 1 ». 

 

a- Calculer les probabilités  P N/A et P( )N A . 

b- Montrer que 
3

P( )
8

N  et déduire  P A/ N . 

2) Dans cette partie,les six boules des deux urnes A  et B sont placées dans une urne W.  

On tire simultanément et au hasard deux boules de l’urne W. 

       On considère les évènements suivants : 

 E : « les deux boules tirées portent le même numéro. » 

 F : « La somme des numéros portés par les deux boules est impaire. » 

a- Vérifier que 
2

P(E)
15

  . 

b- Calculer  P F etP(F/). 

 

IV- (8 points) 

A- 

Soit  g  la fonction définie sur IR  par 
xg(x) x 1 e   . 

1) Montrer que g  est strictement croissante sur IR. Dresser le tableau de variation de g.  

2) Calculer g(0)  puis étudier, suivant les valeurs de x , le signe de g(x).  

 

B-  

Soit f  la fonction définie sur IR  par 
  x

x

x 2 e
f (x)

1 e





 et (C)  sa courbe représentative dans un 

repère orthonormé  (O ; i , j )


.    est la droite d’équation y x 2  . 

1) Déterminer 
x
lim f (x)


. Déduire une asymptote à (C) . 

2) Etudier, suivant les valeurs de x , la position relative de (C)  et   . 

3) Déterminer 
x
lim f (x)


et montrer que    est une asymptote  à (C) . 

4) Montrerque 

 

x

2
x

e g(x)
f (x)

1 e
 


, puis dresser le tableau de variation de f . 

5) Tracer    et (C).  

6) La fonction f  admet sur  0;  une fonction réciproque h . Calculer h (0).  
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هسابقت في هادة الرياضياث  اربع: عدد الوسائل 

 الودة ساعتاى

 :الاسن

 :الرقن

 .                                يسوح باستعوال آلت حاسبت غيز قابلت للبزهجت او اختزاى الوعلوهاث او رسن البياناث:-  ارشاداث عاهت 

 . يستطيع الوزشح الإجابت بالتزتيب الذي يناسبه دوى الالتزام بتزتيب الوسائل الواردة في الوسابقت-  

 

I-(4 points) 

The space is referred to a direct orthonormal system (O ; i , j , k )
 

. 

 Consider the plane (P) with equation x 2y 2z 6 0     and the two lines  d  and  d  defined as:

x m 1

(d) : y 2m 1

z 2m 2

 


 
  

        and      

x 2t

(d ) : y 5t 3

z 4t




  
 

                       ( m  and t  are real  parameters)  

1)  Find the coordinates of  A, the intersection point of line (d) and plane (P). 

2) Verify that A is on line  d , and that  d is contained in plane (P).  

3) a- Write an equation of plane  Q  determined by the lines  d  and  d . 

    b- Show that the two planes  P  and  Q  are perpendicular. 

4) Let B(1;1;2) be a point on  d . 

    Calculate the distance from point B to line  d . 

 

 

II- (4 points) 

The complex plane is referred to a direct orthonormal system  O;  u, v
 

. 

Consider the pointsA (– i), B (– 2) and M (z) where z is a complex number different from  2. 

Let M be the point with affix z such that 
1 iz

z
z 2


 


. 

1) a- Find the algebraic form of the complex number (z i) (z 2)   . 

    b- Give a geometric interpretation to z i and z 2   , then deduce that AM BM 5  . 

    c- As M moves on the circle with center B and radius 1, show that Mmoves on a circle whose  

center and radius are to be determined. 

2) Suppose that z 2 iy   with y a nonzero real number. 

a- Find in terms of y the algebraic form of z . 

    b- Determine the point M for which z  is real.  
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E

 

III-(4 points) 

Consider two urns A and B.  

 Urn Acontains two balls numbered 1 and 2.  

 Urn B contains four balls numbered 1, 2, 3 and 4. 

 

1)One of the two urns A and B is randomly chosen, after which a ball is randomly selected from 

thisurn.   

      Consider the following events: 

 A:  « the chosen urn is A»; 

 N:  « the selected ball is numbered 1». 

    a- Calculate the probabilitiesP(N/A) and P(N A).  

b- Show that
3

P(N)
8

  and deduceP(A/N). 

2) In this part, the six balls from the two urns A and B are placed in one urn W.  

    Two balls are selected randomly and simultaneouslyfrom the urn W. 

     Consider the following events: 

 E: « the two selected balls carry the same number »; 

 F: « the sum of numbers carried by the two selected balls is odd ». 

 a- Verify that
2

P(E)
15

  . 

b- Calculate P(F) and P(F/   ). 
 

IV- (8 points) 

A- 

Let g be the function defined on IRas xg(x) x 1 e   . 

1) Show that g is strictly increasing onIR. Set up the table of variations of g. 

2) Calculate g(0) , then study according to the values of x  the sign of g(x).  

B- 

Let f be the function defined on IR as
  x

x

x 2 e
f (x)

1 e





and (C)  its representative curve in an 

orthonormalsystem (O ; i , j )


. Denote by    the line with equation y x 2  . 

1) Determine
x
lim f (x)


. Deduce an asymptote to (C) . 

2) Study, according to the values of x, the relative positions of (C) and   . 

3) Determine
x
lim f (x)


 and show that   is anasymptote to (C) . 

4) Showthat 

 

x

2
x

e g(x)
f (x)

1 e
 


, then set up the table of variations of f. 

5) Plot   and (C) . 

6) The function f has over  0;  an inverse function h. Calculate h (0).  
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 .                                ٔ اخرزاٌ انًعهٕياخ أ سسى انثٛاَاخأٚسًح تاسرعًال آنح حاسثح غٛش قاتهح نهثشيجح :-سشاداخ عايح إ

 .  فٙ انًساتقحجسرغٛع انًششّح الإجاتح تانرشذٛة انز٘ ُٚاسثّ دٌٔ الانرزاو ترشذٛة انًسائم انٕاسد٘-  

 

 

I -(4علاهاث ) 

O)فٙ انفضاء الإحذاثٙ انعائذ نهُظاو  ; i , j , k )
 

xرٔ انًعادنح (P)َعغٙ انًسرٕ٘  2y 2z 6 0   ًٍٛٛٔانًسرق  dٔ d

 :انًعشّفٍٛ كًا ٚهٙ

x m 1

(d) : y 2m 1

z 2m 2

 


 
  

 ٔ

x 2t

(d ) : y 5t 3

z 4t




  
 

 ٌّ  .عذداٌ حقٛقٛاmَٔtٌحٛث أ

 (.P)ٔانًسرٕ٘ (d)حٛث ٚرقاعع انًسرقٛى Aجِذ إحذاثٛاخ انُقغح - 1

ٌّ انُقغح- 2 ٌّ انًسرقٛى ('d) ذقع عهٗ انًسرقٛى Aذحقّق أ  (.P)يٕجٕد فٙ انًسرٕ٘  ('d)ٔأ

ٌّٕ يٍ انًسرقًٍٛٛ  (Q)أكرة يعادنح انًسرٕ٘ - أ- 3  (.'d)ٔ  (d)انًك

ٌّ انًسرٍٕٚٛ - ب  .يرعايذاٌ (Q)ٔ  (P)تشٍْ أ

 (.d)يٕجٕدج عهٗ انًسرقٛى B(1;1;2)انُقغح- 4

 (.'d)ٔانًسرقٛى Bأحسة انًسافح تٍٛ انُقغح

 

 

II - (4علاهاث ) 

فٙ انًسرٕ٘ انًشكّة انعائذ نهُظاو  O;  u, v
 

، َعغٙ انُقاط A iَٔ  B(
_
2)َٔM(z)حٛث  z نركٍ  . 2 -ْٕ عذد يشكّة غٛش

:ْٕ عذد يشكّة يعشّف كًا ٚهٙ'zحٛث  M'(z')انُقغح
1 iz

z
z 2


 


 

z)جذْ انصٕسج انجثشٚح نهعذد انًشكّة- أ- 1 i) (z 2)  . 

zأعظِ ذفسٛشاً ُْذسٛاً نكم يٍ- ب i ٔ z 2ٌّ AMثى اسرُرج أ BM 5  

 ذرحشّك عهٗ دائشج، ثىّ حذّد يشكز ْزِ انذائشج 'M، تشٍْ أٌ انُقغح1 َٔصف قغشْاB عهٗ دائشج يشكزْاMعُذيا ذرحشك انُقغح- ج

 .َٔصف قغشْا

2 - ٌّ zنُفرشض أ 2 iy   حٛثyعذد حقٛقٙ غٛش انصفش ْٕ. 

 .'z انصٕسج انجثشٚح نهعذ انًشكّةyأكرة تذلانح- أ

 .عذد حقٛقٙ'zعُذيا ٚكٌٕ Mحذّ د انُقغح - ب

 



 

 

III - (4علاهاث ) 

 

َٔ Aنذُٚا عهثراٌ   B 

 

 ذحرٕ٘ انعهثحAًٍٛ1 عهٗ عاترٍٛ ذحًلاٌ انشق َٔ  2 

  ذحرٕ٘ انعهثحB1عهٗ أستع عاتاخ ذحًم الأسقاو  َٔ  2 َٔ  3 َٔ  4. 

 .َخراس عشٕائٛاً إحذٖ انعهثرٍٛ، ثى َسحة عشٕائٛاً عاتح يٍ ْزِ انعهثح- 1

َٔ Aَعشّف انحذثٍٛ    Nٙكًا ٚه: 

 A : ْٙ انعهثح انًخراسجA 

 N :1انغاتح انًسحٕتحذحًم انشقى 

أحسة الاحرًانٍٛ- أ P N/Aٔ P( )N A. 

تٍّٛ أٌ- ب
3

P( )
8

N  اسرُرج ٔ P A/ N . 

 فٙ ْزا انقسى ذى ٔضع كم انغاتاخ انسد فٙ عهثح أخشٖ- 2

 .َسحة دفعح ٔاحذج ٔعشٕائٛاً عاترٍٛ يٍ ْزِ انعهثح

َٔ Eَعشّف انحذثٍٛ  Fٙكًا ٚه: 

 :Eّانغاتراٌ انًسحٕتراَرحًلاٌ انشقًُفس 

 F:٘انغاتراٌ انًسحٕتراَرحًلاٌ سقًٍٛ يجًٕعًٓا فشد. 

ٌّ- أ .ذحقّق أ
2

P(E)
15

 

أحسة- ب P FٔP(F / E). 

 

IV -(8علاهاث ) 

:كًا ٚهٙ IR انًعشّفحعهgٗنركٍ انذانّح
xg(x) x 1 e   . 

 -أ
ٌّ انذانّح- 1  .، ثى أَشئ جذٔل انرغٛش انخاص تٓاIR يرزاٚذج عهgٗتشٍْ أ

 .xحسة قًٛانًرغّٛشg(x)، ثى أدسس إشاسج g(0)أحسة- 2

 

 -ب

كًا ٚهIRٙ انًعشّفح عهfٗنركٍ انذانّح
  x

x

x 2 e
f (x)

1 e





O) تٛاٌ ْزِ انذانّح فٙ انًسرٕ٘ الإحذاثٙ(C)، ٔنٛكٍ  ; i , j )


. 

نٛكٍ   انًسرقٛى رٔ انًعادنح ْٕy x 2  

حذّد- 1
x
lim f (x)


 .(C)الأفقٙ نهثٛاٌ (انًقاسب)،  ثى اسرُرج انًحار٘ 

 تانُسثح نهًسرقٛى(C) يٕقع انثٛاxٌأدسس حسة قٛى انًرغّٛش- 2 . 

حذّد - 3
x
lim f (x)


ٌّ انًسرقٛى  ٔتٍّٛ أ  ٘انًائم نهثٛاٌ (انًقاسب) ْٕ انًحار(C). 

تشٍْ أٌ - 4

 

x

2
x

e g(x)
f (x)

1 e
 


 .f  ثى أَشئ جذٔل انرغّٛش نهذانح

أسسى  - 5  ٔ (C). 

 عهٗ انفرشجfنهذانح - 6 0;دانح عكسٛح h .  أحسةh (0). 
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